Programme de colles MP2
Semaine 5 (10-14 octobre 2016)

Anneaux, corps, algebres

Plan de cours

Anneaux : définition, exemples, propriétés de calcul.

Eléments nilpotents d’un anneau.

Groupe des inversibles d’un anneau.

Diviseurs de zéro, anneau integre, exemples.

Sous-anneaux : définition, exemples, caractérisation.

Morphismes d’anneaux.

Corps : définition, sous-corps (avec une caractérisation), morphismes de corps.

Idéaux d’un anneau commutatif : définition, idéal principal (et anneau principal), somme d’un nombre fini
d’idéaux, le noyau d’'un morphisme d’anneaux est un idéal. Divisibilité, éléments associés.

Anneau principal : exemples de Z et K[X].

Anneau Z/nZ : définition, inversibles, théoreme des reste chinois.

Indicatrice d’Euler, propriété de multiplicativité, formule, théoreme d’Euler.

Algebres : définition, exemples, notion de sous-algebre, notion de morphisme d’algebres, exemples et carac-
térisations.

Exercices

Anneaux, corps, algebres, groupes.



